
1/رياضيــات : جامعة البصرة                                    أســم المــادة  

الفصل الدراسي الثاني/ كليــة الزراعة                                    المرحلة الأولى  

ســمير خيري لازم.م.أ: قســم المكائن والآلات الزراعية               أسـتاذ المــادة  



Thomas Calculus 11nth Edition :        



/                                                    :  

           

       

    

𝒚 = 𝒇(𝒙) 

𝒚: dependent variable                                                  𝒙 :independent variable 

                                                                                                              

Range of function (𝑅𝑓  )                                             Domain of function (𝐷𝑓  ) 

                                                                                                        

                                           𝒚       𝒙                                               𝒙       𝒚   

       The function 







𝐸𝑥: 2.    𝑦 =  𝑥2 − 9 

𝐷𝑓 :   𝑥2 − 9 ≥ 0     ⟹    𝑥2 ≥ 9       

      𝑥 ≥ 3  ⟹      𝑥 ≥ 3       𝑎𝑛𝑑    𝑥 ≤ −3   

𝐷𝑓 : 𝑅 (−3,3) 

 𝑅𝑓 :      𝑦2 = 𝑥2 − 9 ⟹ 𝑥 = ± 𝑦2 + 9    ⟹  𝑅𝑓 = R           



𝐸𝑥: 3. 𝑦 = 𝑥2 − 2𝑥 − 3   

𝐷𝑓 : 𝑅 , 𝑇𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑  𝑅𝑓 : 

𝑥2 − 2𝑥 − 3 − 𝑦 = 0 

𝑥 =
−𝑏± 𝑏2−4𝑎𝑐

2𝑎
        , 𝑎 = 1  , 𝑏 = −2  , 𝑐 = −3 − 𝑦    

𝑥 =
2 ±  4 − 4(−3 − 𝑦)

2
         ⟹ 𝑥 =

2 ± 2 1 + 3 + 𝑦

2
   

𝑥 = 1 ±  𝑦 + 4   ⟹ 𝑦 + 4 ≥ 0  ⟹  𝑦 ≥ −4  

 

𝑅𝑓 : 𝑎𝑙𝑙  𝑦 ≥ −4    ⟹    −4, ∞      



 

𝐸𝑥: 4.   𝑦 =
1

 4 − 𝑥2
 

𝐷𝑓 : 4 − 𝑥2 > 0   ⟹    4 > 𝑥2 ⟹  𝑥2 < 4   

⟹     𝑥 < 2  ⟹   −2 < 𝑥 < +2 

𝑅𝑓 :      𝑦2 4 − 𝑥2 = 1   ⟹  4𝑦2 − 𝑦2  𝑥2 = 1 ⟹   𝑥2 =
4𝑦2 − 1

𝑦2
  

⟹   𝑥 = ±
1

𝑦
 4𝑦2 − 1     ⟹       4𝑦2 − 1 ≥ 0 

⟹  4𝑦2 ≥ 1    ⟹ 𝑦2 ≥
1

4
 ⟹   𝑦 ≥

1

2
    ⟹  𝑦 ≥

1

2
      𝑎𝑛𝑑       𝑦 ≤ −

1

2
 

⟹      𝑅𝑓 : 𝑅    −
1

2
,
1

2
   

 

𝐻. 𝑊: 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝐷𝑓  𝑎𝑛𝑑 𝑅𝑓  𝑓𝑜𝑟: 

 1 .           𝑥 =
𝑦

2 − 𝑦
    ,         2 .         𝑦 =  𝑥 − 1 2 



𝐻. 𝑊: 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝐷𝑓  𝑎𝑛𝑑 𝑅𝑓  𝑓𝑜𝑟: 

 1 .           𝑥 =
𝑦

2 − 𝑦
    ,         2 .         𝑦 =  𝑥 − 1 2 



           The Limit 

                f(x) (          L      ) (𝑥)          (a)                    L                  f(𝑥) 

      (𝑥)          (a):       

lim
𝑥→𝑎

𝑓 𝑥 = 𝐿 

:                      

 

𝐸𝑥: 1.      lim
𝑥→1

 
𝑥2 − 1

𝑥 − 1
   

 

lim
𝑥→1

 
 𝑥 + 1  𝑥 − 1 

𝑥 − 1
  ⟹  lim

𝑥→1
 𝑥 + 1 = 2 



𝐸𝑥: 2.      lim
𝑥→−2

 
𝑥3 + 8

𝑥 + 2
   

 

⟹  lim
𝑥→−2

 
 𝑥 + 2  𝑥2 − 2𝑥 + 4 

𝑥 + 2
  ⟹  lim

𝑥→−2
 𝑥2 − 2𝑥 + 4  

⟹  lim
𝑥→−2

𝑥2 − lim
𝑥→−2

2𝑥 + lim
𝑥→−2

4 

⟹  4 + 4 + 4 = 12 


