
 المرحلة الاولى –قسم الكيمياء  –كلية العلوم  –جامعة بابل  
 م.م فؤاد حمزة عبد  –( 5الفصل الثاني )  – 5102 -5102محاضرات الرياضيات للعام الدراسي 

  

0 
 

 Dobell Integrals ثنائي التكامل ال    

  (   ) الدالة ين ، فاذا كانت أحد أنواع التكامل المحدد الموسع ليشمل الدوال المعرفة في متغير التكامل الثنائي هو    

 للدالة المضاعفالثنائي أو التكامل التكامل  سمى  ي                                 فان   xyمن المستوي   Rمعرفة في المنطقة  

 .  Rفي المنطقة    (   ) 

الذاتي للسطوح  تكمن أهمية التكاملات الثنائية في إيجاد مساحة السطوح وإيجاد المراكز المتوسطة وعزم القصورو 

 الكهرومغناطيسية والحرارة والموجات الصوتيةوفي  المستوية وإيجاد الحجم الواقع تحت سطح التكامل الثنائي

 . والميكانيك ومواضيع اخرى  

ثم   ثابتاً     ونعتبر     لنسبة لـ  والذي نكامله باالتكامل الداخلي بأولاً نبدأ  علاهأ ومن اجل حل التكامل الثنائي بالصيغة

 .   نجد قيمة التكامل الخارجي والذي نكامله بالنسبة لـ  

    ونعتبر     لنسبة لـ  والذي نكامله باالتكامل الداخلي بفإننا نبدأ اولاً                                    اما اذا كان بالصيغة

 .   ثم نجد قيمة التكامل الخارجي والذي نكامله بالنسبة لـ    ثابتاً 

(   )}  ( احسب                                اذا علمت ان   0مثال )                } . 
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 ( احسب قيمة التكامل الثنائي   5مثال )

 الحل :
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 ( احسب قيمة التكامل الثنائي  3مثال )
 

 الحل :   
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 ( احسب قيمة التكامل الثنائي  4مثال )

 الحل :
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 ( احسب قيمة التكامل الثنائي   2مثال )

 الحل :
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 تمارين

 احسب قيم التكاملات الثنائية التالية :

      ∫ ∫     
  

 

 

 

                                        ∫ ∫     
  s 

sin 

  ⁄

 

                                 

      ∫ ∫     
   

  

 

  

                                    ∫ ∫       
  √ 

√ 

 

 

 

 

      ∫ ∫   
 
    

  

 

√ n 

 

                           ∫∫∫(        )      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

∫ ∫ 𝑒𝑥 𝑦

 n𝑦

 

 n 

 

𝑑𝑥𝑑𝑦 


